7 - lopic
Taxpipoiovl: MeHIIIKCI3 MHTErpaJaap.

§ 1. Bipinmi TeKkTi MeHIIIKCI3 HHTErpaNaap YFbIMbI.
Bip exmemui 6aiiaHbICTHI aKBIPCHI3 aliMaK Jem a < X <+oo , -00< X < b )KapThl Ty3yiH KoHE

-0< X <+oo OYKia caH Ty3yiH aitambi3. OckiHmail Oip OaiylaHBICTBI aKBIPCHI3 aiiMak OONBIHIIA
QIBIHFAH aHBIKTAJIFAaH MHTETPaJl YFBIMBIHBIH JKaJbIIAYbIH aHBIKTAHBIK. AHBIKTBUIBIK YITiH

a <X<+oo xapThl TY3ylH KapacTbipambl3. biz f(X) dyHKuuscelH [a@ ,+o0) KapThl TY3YiHIE

R
aHBIKTAJIFaH JKOHE Ke3 KenreH R>a  ymin I f (X)dX aHbIKTa7IFaH UHTErpasbl Oap Jen YiFrapbiil, OHbI

F(R)=ji f (x)dx (1)

CHMBOJIBI apKbUIBl Oenriieiimi3. bBi3miH  Herisri MakcaThbIMbI3 R—>+o ymrteurranga F(R)
(GYHKIUSCHIHBIH IEKTIK MOHI Typasibl MOCENeH1 , SFHU

R—+

R
lim [ f(x)dx )
nierinid 6ap 601yl Maceseci 3epTTey. (2) opHeK YIIiH
[ £ (ax )
a

OenrineyiH naiaanasbii, oHbl f(X) (GYHKUMACBIHBIH @ <X <+oo jkapThl Ty3yl Oo¥bIHIIA OipiHII

TEKT1 MEHIIIKCI3 MHTETPaIbl JC aTaiMbI3.
Erep (2) mek 6ap 6onca, orna (3) MEHIIIKCI3 HHTETPaJ )KUHAKTHI JICH, ajl OJI IIEK XKOK 0oJca,
oHaa (3) MEHIIIKCI3 MHTErpaJl )KUHAKCHI3 JICTI aTajabl.

+00
Erep If(x)dx MEHIIKCI3 MHTerpajibl Oepinin koHe b>a Oosca, oHIa MyHBIMEH Oipre

a
+00
If(x)dx MEHIIIKCI3 ~ WHTETpaJblH  KapacTblpyra  OONaabl  JKOHE  OJapAblH  OipeyiHiH
b

YKUHAKTHUIBIFBIHAH €KIHIIICIHIH KUHAKTBHUIBIFBI IIBIFATHIHBIH aliKbIH 9pi

Tf (x)dx :T f (x)dx +Tf (x)dx

+00 +00
TeHairi opeiHaanaasl. CoHbIMEH Oipre J.f(x)dx KOHE J.f(x)dx WHTETPAJIapbIHBIH OipeyiHiH
a b
YKUHAKCBI3ABIFBI €KIHITICIHIH )KUHAKCHI3IBIFBIH TYIBIPAIbL.
Erep (3) MeHIIIKCI3 MHTErpajibl >KUHAKTbl Oosca, oHja (2) mek MoHi coi (3) cuMBOI
apKBLIBI OeNTiNIeHe 1, COHABIKTAH (3) MEHIIIKCi3 HHTErpaIbIHBIH JKUHAKTBUIBIK JKaFJaiibiHIa

Tf (X)dx = RILrDOO jﬁ f (x)dx

TEHIITIH naigaJTaHaMbl3.



+00 b +00
Eckepry. Jlon J. f (X)dX mHTErpanbl CUSKTHI J. f (X)dx »xome J. f (X)dXx MeHIIiKCi3 HHTErpaNTIapsI 1a
a — “w
b R"
aHbIKTaNaapl. bynapaeiH Oipinmici  |im If(x)dx, an ekinmici  lim jf(x)dx IICKKE KOIly
R—>- R'—-—o0
R R+ R’

oTepanusiIapbl apKbUIbI aHBIKTAJIaIbI.
. 1 .
Meicanel, 0<a <X<+oo xapthl Ty3yiHae f(x)= — > p=const, (YHKUIHMSACHIH KapacThIpabIK. by
X

f(X) dynkuuscel [a , R] kecigaicinae uHTerpangaHaibl api
" & RYP-—a'P

, b#1 6orca ,
jE_fi-p 1w i
a P R R
Inx|a=In— : p=1 6onca .
a
- Sdx a’
Mysan |lim — mieri 6ap KoHe caHbIHa TeH, erep p>1 Oosca. An erep p<1 Goisica, oHIa

R—>+ooax p_l

+00
) dx
6¥J’I HICK KOK, AFHH I/IHTerpaJ'I,I[LIH MO9H1 XOK. COHBIMGH, p>1 6OJ'IF8.H,I[3 ,[_p I/IHTCFpaJ'ILI JKHNHAKTHhI
° X
at’f
1’ an erep p<1 GoJica, OHJIa HUHTErPaJ KUHAKCHI3.

J1a OHBIH MOH1

§ 2. I-TeKTi MEHIIIKCi3 MHTErpaJIAbIH *KUHAKTHUIBIFbIHBIH Ko kpurtepmiii.

+00

1-Teopema. If(x)dx -OipiHII TEKTI MEHIIIKCI3 MHTETrpalJblH KHUHAKTHI OOMYBl YIIIH Ke3 KeJreH

a

€>0 canbiHa coiikec A>0 caHbl TaOBLIBIN, A CaHbIHAH YJIKeH Ke3 kenreH R’, R” cannaps! yiuix
-
| £ [<e
5
TEHCI3ITTHIH OPBIHAATYBI KQXKETTT1 )KOHE KETKUTIKTI.

R
Honenneyi. BipiHimn TeKTI MEHIIIKCI3 WHTETpalIblH KHUHAKTBUIBIK Maceneci F(R)= I f (x)dx

a
GYHKUMSICBIHBIH, R — 400 yMTBITFaHAAFRl MIEKTIK MOHIHIH O6ap 00y MoceneciMeH SKBUBAJICHTTI
eKeHIH Kkepaik. An R — +oo ymreutrania F(R) GyHKIUACHIHBIH IIEKTIK MOHIHIH 0ap 00Jybl YIIIH

0JI (I)YHKI_[I/IHHBIH Komm IIapThbl ACI aTaJIaTblH MbIHA MIAPTThl KaHAraTTAHABIPYBI Ka)KeTTi KOHC
R"

KETKUTIKTI exeHi oenrini: Ve>0 JA>0 V R, R"™>A (JF(R')- F(R”)|:| I f (x)dx |<g).
=

§ 3. Menuikci3 HHTerpaJ ’KUHAKTBLIBIFbIHBIH KeTKITIKTI OeJrinepi.
Komm KpuTepuiliH NpakTHUKAIBIK ecenTepie KONJIAHBUTYbl KOJAWChI3 OOJFaHIBIKTaH
MEHIIIKCI3 HHTETrpall dKUHAKThUIBIFBIHBIH JKETKUTIKT1 OeNriiepiH KenTipenik.



biz  f(x) ¢yHkumsaceiH a <X<+too KapThl Ty3yiHIe OepuireH xoHe R>a 0apibik

R
MOHJIEPIHJIE KOIyiTi I f (X)dx PumaH MHTErpaJIbIHBIH aKbIPIIbl MOHI Oap Jen ecenTeiimis .

a
1-Teopema. (cambIcThIpyablH >kanmbl Oenrici). Erep a <X<+oo xapTel Ty3yiHIH OapibIK
HYKTeJepiHae

| () 1<g(x) 4)

+o0 +o
TEHCI3/IIT1 OpBIHAJICA, OHJIA J. g(x)dX WHTErpaybIHbIH XKUHAKTBUIBIFbIHAH .[ f (X)dX mHTErpasIbIHBIH
a a

JKNUHAKTBUIBIFBI IIbIFaabl.

+00
Honenney. AWTanbIK J.g (X)dx wmHTerpassl xxuHAKTHI 00JichiH. OHa Ko kputepuiii G0ibIHIIA

a

o
Ve>0 3A>0V R>A VR™>A (| [g(x)dx |<e) (5)
2

R" R" R"
| Jf(x)dx |sf|f(x)|dxsjg(x)dx
R’ R’ R’
Conpa ocel TeHCI3iK TIeH (5) TeHei3mikTeH V R'>A VR">A
R
| [ FOgax |<e

R’

+o0
TEHCI3AIriHIH OpbIHIANATHIHBIH Kepemi3. Jlemek, Komm kpurepwuiii 60iibiHIIA .[ f (x)dx wmHTErpas
a

KHHAKTHI.
2-Teopema. (canmbIcTBIpYIBIH epOec Oenrici). Erep a <X <+oo xapTsl Ty3yiHne f(X) ¢GyHKImsch

TS (€, p-rypaxmuap , p>1)
X

+o0
TEHCI3/IrH KaHaFaTTaHAbIpca, OHJa I f (x)dX meHmrikci3 uHTErpabl )KUHAKTHL. Erep

a

. C Do
O<a <X<+oo })apThl TY3yiHIE f(x)Z—p (C>0 , p<1 ) TeHci3airiH KaHaraTTaHIbIPCA, OHJAA
x

+00
I f (X)dX OipiHIII TEKTi MEHIIIKCI3 HHTETPAIIbl JKHHAKCHI3.

a
. C
Honenzeyi. 1-Teopema MeH 2- naparpadta KapajaFaH MbICaJIIaH MIBIFa b, TeK g( X ) =— Jlen ancak
x

OOJIFaHbI.



Canmap. (urexTik (opMajarsl CalbICTRIPYIbIH Aepoec Oenrici). Erep p>1 6omranma lim | f (x) [xP=C

+00

aKpIpJIbI IICKTIK MOHI Oap 0Oosica, OHIA jf(x)dx MHTErpajbl XUHAKTBHL. Erep p<l OonraHna
a

+00

lim f(x)x"=C>0 wekrik mani 6ap Goica, onga I f (X)dX mHTErpasbl JKHHAKCHI3.
X—>+00
a

JTonenney. lim | f(x)|x? =C merinin 6ap GomysiHan | f(X)|X? QyHKIMACHIHBIH IEKTEYILITIT
X—>+00

IIBIFaJIbl , SFHU Oenrii 0ip C, TYpaKThICH TAOBUIBII,

C
| f () [<—-
P
[
TeHci3Airi opeiHaanaasl. OHma 2-TeopeMaHblH OipiHIII OeiriH maiijaiaHbll, cajaaapAblH OipiHIIi
OOJIIMIH I2JIEIIEHMI3.
CanmapasiH exinmn Oemimin gonenney ymin C>0 OGonranneiktan C-e>0 OonateiH €>0 caHbIH
anpirn, X>A Oonranga C-g< f(x) XP Tencizairi opeiHaanarsin A>0 OH caHbIH Ta0aMbI3 (OYII IEK

aHbIKTaMacblHaH IbIFaael ). bynan f(x)> Enneme 2-teopemaHblH eKiHIII OeiriHeH

X
calIapAbIH eKiHII OeJITiHIH JoNeN/eyl IMbIFaIbl.

§ 4. MeHiKCi3 MHTErpaJIbIH a0COMIOTTIK KOHE IAPTTHI dKUHAKTbLIbIFbI.
Erep f(Xx) dynxnusicel ke3 kenren [a , R] kecinaici OoifbIHIIIa HHTETpaIAaHCca, OH/Ia OChl CETMEHT

+00
ootipiama | f (X) | pyHkuuscel qa uHTEerpanganansl. Erep _[ |f(x)|dx WHTErpajibl )KMHAKTHI 00JIca,

a

+00 +0
OHJIa J. f (X)dx menmrikci3 uHTErpaabl aOCOIIOT )KUHAKTHI JeT atanaasl. Erep J. f (X)dx uaTErpans

a a
+00 +o0
JKUHAKTBI OOJIbIT, all J. |f(X)|dX UHTETpajbl XUHAKCHI3 0oJica, OHIA I f(x)dx wmeHmmikci3
a a
WHTETPAJIbIH IAPTTHI )KUHAKTHI Jien aTaiiasl. Erep 1-teopemana (§ 3)
g(x) =[f(x)| mecek, 0i3 MEHIIKCI3 HHTErPANIbIH aOCOJIOT JKUHAKTHUIBIFBIHAH OHBIH

KUHAKTBUIBIFBIHBIH HIBIFATBIHBIH KOPEMI3.
1-Teopema (AGens — Jupuxne Oenrici). Erep f(x), g(X) dyHkumsmaper a <X<+oo KapTel

TY3ylHze aHbIKTanFaH, f(X) dyHKuusce a <X <+oo apThl TY3YyIHJE Y3LIICCI3 KOHE OCHI KapThI
TY3y/Zle OHBIH aiFamKel GyHKIwsICchl F(X) mekrenrex , srau | F( X)) :| J. f (X)dx |£ K VXx>a o6onca,

conbIMeH Oipre, g(X) dyHKumsacel a <X <+oo }apThl Ty3yiHIEe X —>+00 YMTBUIFaHIa MOHOTOH/IBI
eCIIell HeJIre YMTBUICA )KOHE OCHI JKapThl Ty3yJe Y3iiicei3 g'( X ) TysIHabICH Oap Ooiica, oHIa

[ 009 (x)dx (6)

MEHIIIKCI3 HUHTCIPpaJIbl ) KUHAKCBI3.



Honenaey. a <X<+oo apThl KeciHmiciHiH ke3 kenmreH [R’ , R”] (R"> R’) kecinmicinae
»

'[ f (X)g(X)dX mHTerpanbiH OOMIKTEN HHTErpaIIacaK,

.

[ £00g()dx=F(x) g(0) [7 - [F(x)g'(x)x (7)

Teopema maptsi Goiibama | F(X)|< R, an g(X )0, X —>+o0, orma g( X )=0 xane g'( X )<0. CoHbIMEH,

(7) TenaikTi Oaraar
R

ar
| [ fgdx |<K[g (R")- g(R)I+K [ (~g'(x))dx
R’ R’
TeHCi3airin anambi3. A coHrbl naTerpai g(R’) -g (R”) GomranapikTan

-
| j fgdx |<2Kg(R’) (8)
)

Enni g(X)—0, X—>+oo Oonranabiktad, Ve>0 canbiHa colikec A caHbl TaObUIbIN, R'>A Gosranma

£ S o
g(R)< oK TeHci3iri opbiHaanansl. Ockl MeH (8) TeHCI3AIKTeH
| j fgdx | <e
5
TeHci3airid anambi3. by Komm kputepwuiii OolibiHmIa (6) MHTETpaAbIH )KUHAKTHI €KEHIH KOPCeTe .

¢sin x .. . 1
Meican. 1) I—adx, o>0, UHTErpaIblH KUHAKTBIIBIKKA 3epTTeitik. f (X) =Sinx, g(X) =— mecek
X X
1

Py

Abens — Jlupuxiie TeopeMacsl O0MbIHIIA OYJT HHTETPAIBIK KHHAKTBUIBIFBIH KOPEMI3.
0 o0 o0
. 2 o) H 2 H 2
2) ISIH X“dx - @DpeHenb HMHTErpalblH KHHAKTHUIBIKKA 3€pPTTEHIK ISIH X“dX sxoHe ISIn X“dx
0 0 1
WHTETpaAIIapbIHBIH OipeyiHiH KUHAKTHIIBIFbIHAH €KIHIIICIHIH KMHAKTBUIBIFBI IIBIFATBIHBIH €CKepi,

013 Isin x”dX MHTErpabIH FaHA KAapacTHIPAMbI3
1

o0 . o0 . 1
jsm x2dx :'[xsm x? =dx
1 1 X

1

Iet, f(x):XSinX2 xoHe g(X) = necek, oHma AoOens — J[lupuxie OenriciHiH OapibIK
X

HIapTTapbIHbIH OPbIHAAJIFaHBIH KepeMi3, ACMCK, UHTETpaJl )KUHAKTHI.

§ 5. MeHiKci3 HHTErpajia aiHbIMAJIBIHBI AYBICTBIPY.

1-Teopema. Erep 1) f(X) dyHKIuscer [a , +oo0) kapTsl TY3yiHAE y3imicci3; 2) [a , +oo) KapThl eci
[o, +0) ((-o0 , a]) *kapThl eciHae OepiiareH KoHEe OHJA Y3UIICCI3 TYBIHIBICHI Oap Oenrimi Oip KaTaH
MOHOTOH/IbI X =g(t) GYHKIUSACBIHBIH MOHIEP KHbIHBI; 3) g(a)=a Oosca, oHaa

00 a

I f (X)dX sxomHe T f(g(t))g’'(t)dt (memece - I f(g(t))g’(t)dt) 9)

MHTErpa1JIapbIHbIH OlpeyiHIH KMHAKTATYbIHAH €KIHIIICIHIH )KUHAKTAIYBI IIBIFaJIbl )KOHE OJ1ap TEH.



Honenney. Erep [a , R] cermeHTiH KapacTeipcak, oHAa Oy cermMeHTTe g (t) QyHKUMACHIHBIH KaTaH

MOHOTOH/IBIFBI dcepineH t ociHiH [a, p | ([p, o] cermenTi coiikec Kenemi api t-Hiy

[o, p ] cermenTinge e3repyineH X = g (t) GyHKIMICHIHBIH MOHJIEPi [aL , R | cerMeHTIH TOIThIpaIbI
xkoHe g (p)=R. CoHBIMEH KOPCETUITCH CErMEHTTEp YIIIH aHBIKTaJIFaH WHTETpaa aiHBIMAIBIHBI
ayBICTBIPY MIAPTTAPBIHBIH 09pi opbiHIaNFaH. COHJIBIKTaH

[ 1 00dx=] f(g)g'(dt  (memece - j‘f(g(t))g'(t)dt) (10)

TEHJIIT1 OPbIH/IaIa/Ibl.

Enni X=g (t) GyHKIUACHIHBIH KaTaH MOHOTOHJBIFBIHAH P IIEKCI3MIIKKe YMThUIFaHjaa R-me
MIEKCI3AIKKE YMTBUIAIBI JKOHE, KepiciHmie, R MIeKCi3ikKe YMTBUIFaHJa p-7a IEKCi3IIKKe
yMTBUIaTEl (HemMece R—oo, erep p—»-o0 jkoHe, KepiciHme, p—>-o, erep R —o ). Conapikran (10)
dbopMynagaH TeopeMa TY>KbIPBIMBI IIBIFAIbI.

§ 6. Menwikciz uHTEerpaJabl 0esikren uHTerpaaaay gopmy.acsl.
1-Teopema. Erep [a , +oo) sxaptel Ty3yinae U(X) sxoHe V(X) (GYHKIMSIApBIHBIH Y3iTicci3
TYBIHJIBUIAPbI MEH
lim U(X)V(X)=A
X—>+0
IIEKTIK MoH1 Oap 6oJica, oHAa
j U (XV '(X)dX skome jv (x)U’(x)dx (11)
a a
MHTETPpaIIApbIHBIH O1peyiHiH )KUHAKTBUIBIFBIHAH €KIHIIICIHIH )KUHAKTHUIBIFBI IIBIFA/IbI )KOHE

Tu (V' (x)dx=A-U(a)V(a)- Tv (x)U"(x)dx (12)

Honenpney. Erep ke3 kenreH [ a, R] akpIpiibl cerMEHTIH KapacThIPCAK, OHAA OYJI CETMEHTTE KOyinri
aHBIKTAJIFaH WHTETpajibl O6JiKTeN HHTEerpaiaay popmynacs! opsiHaana bl. COHIBIKTaH

TU (X)V'(x)dx =[U (xX)V (X)] |: —TV(X)U "(X)dx.

Enji R —+00 ymreumsipeak,onaa  [U(x) V(x)]F epueri A - U(a)V(a) mamachina yMThLIAIbL.

Conpna conrbl TeHAikTeH (11) nHTerpanaapasiH Oipre >KMHaKTadybl Hemece Oipre *KHHaKTaIMaybl
JKOHE OoJapAbIH OipeyiHiH KUHaKTay kargaiibinaa (12) gopmynaHblH AYPBICTHIFEI HIBIFA/IbI.

§ 7. Exinmi TekTi MeHIIikci3 nHTerpaaaap yroimbl. Komm kpurepuiii.
byn maparpadTa aHbIKTaJFaH MHTETPAIIbIH IIEKTEYCi3 (pyHKIUsUIAp YIIIH JKaJINblJIaHFaH YFBIMBIH
AHBIKTalMBI3.

AWTaNnbIK [a,b) xaptel kecinmiciHae f(X) pynkuusacer OepinreH OoncbiH. Erep

f (X) pynkuumsicer [ a,b) »kapThl CETMEHTIHAE MIEKTEYCi3, OipaKk OCHI KapThl CETMEHTTE XKAaTKaH Ke3
KeireH [a, b-a] cermeHTtiHme miekreyai Oosca, oHga b HykTeciH f(X) QYHKIMSICBIHBIH epeKIie
HYKkTeci Jen aitampi3. CoHbIMeH Oipre ke3 KenreH ocbiHAail cermentre f(X) GyHKUuUsACHIH
WHTETPpaJIJIaHa/IbI JICTT YIFapaMbI3.

Ocswinpait yitrapeimaapaan co (0, b-a | xapThl KECIHAICIHIE 0L APTYMEHTTIH

F(a)= bjaf (x)dx (13)



TEHJIT1 apKbUIbI aHBIKTAIFaH (YHKIMSICHIHBIH OCPINTeH eKeHIH OaiikaltMBbI3.
Enni 0=0 nykrecinae F(o) GyHKIMSICHIHBIH OHHAH IICKTIK MOHIHIH Oap 00y MoceneciH
3epTTEHiK, SFHU

a—>+0

b-a
lim [ f (x)dx (14)
nierinin 6ap 601ysiH 3epTTeiimis. biz (14) epHek yiiH
b
j f (X)dx (15)

OenrijeyiH nNaianaHbll, KeleumekTe Oy CHUMBOJABI [ a,b) xapTel cermeHTi OoifbiHma f(X)
(YHKUMSACBIHBIH €KIiHIII TEKTI MEHIIIKCI3 MHTErpaiibl aen araiimbis. Erep (14) mek 6ap 6osnca, onga
(15) meHmIikci3 UHTErpall )KUHAKTHI JICTI, ajl erep OyJI IIeK »KOK 0oJica, OHJ/Ia MEHIINKCI3 WHTErpaj

JKUHAKTBI eMec fen atanajibl. CoHbiMeH, (15) uHTerpanabiH KUHAKTHUIBIK JKaFJalbIHIa
b

b-a
[ £ ()dx = lim j f (x)dx
a—+0
a a
TEHJIIT1H MaiaJaHaMbl3.
Eckepry. Exinmii TekTi MeHIIIKCi3 uHTErpai Y¥bIMbIH f (X) QyHKIMACHIHBIH CaHBI aKbIPIIbl €PeKIe
HYKTeJepi 0ap araaifbl YIIiH A€ OHal KenTipyre 00Iabl.

Enpni exiHmi TeKTi MEHIIKCi3 HHTerpaiFa Oip MbIcan KenTipeiik. [ a,b] »kapTbl cerMeHTiHe

p>0 xarmaiipiaga f(x)= GYHKIUACHIH KapacThipaiiblk. byn ¢yHkus ymin b HykTeci

1
(b—x)°
epeKiIie xoHe o [ a,b-o] ke3-kenren KeciHmiciHAe HHTErpaIIaHaIbl dpi

B (b—x)*P |b—a _(b- a) P —a'P

, eeep p#1 boaca

T dx 1-p @ 1-p
b - X P B —a -
a ) —In(b —x) |Z zlnb—a , ecep p=1 6onca .
a
| . 5 (b—a)*"
byman lim —— meri p<l xarnaliplHia ————-Te€ TeH, aji erep p=1 Oosca, oHza
a—>+0 9 (b — X) p 1-— p

Oy1 ek koK. /lemMek, KapacThIpbIIbII OTBIPFAH MEHIIIKCI3 HHTErpan p<l GoiFaH/ia >KMHAKTHI 1, ajl
p=1 Gonranma )KUHAKCHI3.

Enni f(x) ¢ynkuwmsce! [a,b) kapTbl cerMeHTiHAe OepiiireH, ajd b OHBIH €peKIle HYKTecl
OosFaH/ia eKiHINI TEeKT1 MEHIIKCI3 MHTerpall >KMHAKThUIBIFBIHBIH Kol KpuTepHifin kenTipeik.
1-Teopema. (Komm kputepuiii ). (15) exiHIIl TEKTI MEHIIIKCI3 HHTETPAJIbIHBIH KUHAKTBUIBIFBI YIITH
ke3 kenreH >0 canbiHa coiikec 0>0 canbl TaOBUIBI, 0 <o’<0'<O MIAPTHIH KaHAFATTAHABIPATHIH K3
KenreH a,0” caHAapsl yIIiH

b-a"
| [ f0o0dx | <e
b-a'

TEHCI3AITHIH OPBIHIATYBI KQXKETT] )KOHE KETKUTIKTI.
Jonenneyl. uHTErpan >KMHAKTanybl (aHbIKTama OoibiHIIA ) F(o) GyHKIUSACHIHBIH IIEKTIK MOHIHIH
6ap OoNaTHIHBIHA SKBUBAJICHTTITIHEH HIBIFAIbI.

Eckepry. bBipiHIII TeKTI MEHIIIKCI3 MHTErPajiblH HETi3T1 KOPBITHIHIBUIAPHI EKIHINI TEeKTI
MEHIIIKCI3 HHTErpall JKargaibl YIIiH OHal ©TeTiH OONFaH/IBIKTaH €KIiHII TeKT1 MEHIIIKCI3 MHTeTrpal
TEOPUSACHIHA TOJIBIK TOKTAaJIMall — aK, TeK KeHOip ecKepTyJIepMeH FaHa HIEKTENIN KOSIMBbI3.



§ 8. Exinmi TekTi MeHIIIKCI3 MHTErpasian OipiHIIi TeKTI MEHIIIKCi3 MHTerpaJra KoIry.
WNuTerpan acTeiHOarbl (QYHKIMUSHBIH KeHOIp IMIapTTapipl KaHaraTTaHIBIPFAH >KaFdaibIHAA

eKIHII TEeKTI MEHIIIKCI3 MHTerpan OIpiHII TEKTI MEHIIIKCI3 WHTerpajifa KelTipuieai. AWTaabIK

f(X) dynkmusce! [a,b) xapThl MHTEpBaJbIHAA Y3LIICCI3 KOHE b OHBIH €peKile HYKTECl OOJICHIH.
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Erep _[ f (X)dx mHTerpasibl )KUHAKTHI OoJica, srau lim J. f (X)dx mreri 6ap 6oica, onaa (16)
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TCHAIKTCH — —> +00 YMTBUIFaH/Jda OHBIH OH »XaFbIHBIH IHCT1H1H 6ap CKCHIH KOpPCMI3. ConbimMeH 013
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OynaH

OipiHII TEKTI MEHIIIKCI3 WHTErPAJIbIHBIH JKUHAKTHl KOHE J.f(X)dX WHTETpaJiblHA TEeH EKEHIH
a
KepeMis.
ConbimeH Oipre

Tf(x)dx — T fb- Lt
. 4 t”t?

b-a
MHTETpaJIJapbIHbIH O1peyiH1H KWHAKTbUIBIFbIHAH €KIHIICIHIH KUHAKTBUIBIFbI IIBIFAJIbI.

ExiHmn TEeKTI MEHIIIKCI3 MHTerpasiap YIIiH Ae § 3 TYKbIppIMAApbhl OHall JoNesieHe .
Omnapnel ga 6ip ©TKEH calbICThIpy Oenrijepi aen aityra 6onanbl. Mbicansl, f(X) (yHKUHACBIHBIH
[a,b] xxapTel cermentinae b epekmie Hykreci OonchiH. CoHma nepbec canbIcThipy Oenrici ObLTai
aiteutamsr: erep | f(x)|<C(b-x)®, p<1 Gouca, onma (15) MeHIIIKCi3 MHTErpaIbl JKUHAKTHI, ajl erep
f (x) > C(b-x)™®, C>0, p>1, Gosica, onza (15) MeHIIIKCI3 MHTETPAJIbI JKMHAKTHI EMEC.

Jlon GipiHII TEKTI MEHIIIKCI3 MHTerpajijarblail allHbIMaJIbIHbI aybICTBIPY *OHE OeJiKTel
MHTETpaiay epexernepi eKiHII TeKTi MEHIIIKCI3 HHTeTpaiap YIIiH /1€ OPBIH/IBI.

§ 9. Menwikci3 HHTEerpajabIH 6ac MIHi.
Avitanbik, f(X) QyHKIHICH -00< X <+0c0 TY3yiHJE aHBIKTAJIFaH KOHE OCHI TY3YJe KaTKaH Ke3-
KeJIreH CerMEeHTTe MHTerpajiaHaThiH 0oJchH. Erep
R
lim |  (x)dx
R—+o0
-R
mieri 6ap Oosnca, onna f(X) ¢ynkuusaceiH Komm OolblHIIA MHTErpaiaHajbl Aen aTaiasl. byn
mekTi  f(X) QyHKUMACHIHBIH MEHIIIKCI3 MHTerpaibiHblH Kol MarblHachlHAaFel 0ac MoHI Jen
aNTHIT, OHEI



+00 R
V.P. j f (x)dx = lim jR f (x)dx

CHMBOJIBI apKbUIBI OenTiseii.
Mpicaiibl, SinX HHTETPaJIBIHBIH 0ac MOHIH TaOalbIK. AJl SinX TaK (yHKIHS OOJFaH/IbIKTaH

R
J.sin xdx =0
-R
OoHJa
V.P. _[sin xdx =0

1-Teopema. Erep f(X) ¢dyakmusicer Tak 0omica, onnga on Ko OOWBIHIIIA MHTETpaIaHAIBI
JKoHe OHBIH O0ac MoH1 Henire TeH. Erep f(X) ¢ynkuusace! xxyn OGosnca, onaa on Komwu OoiibiHIIa
WHTETpaJIJITaHaIbl COHJIA )KOHE TeK COHJa, erep

]O f (x)dx 17)

MEHIITIKC13 HHTerpaJibl )KUHAKTHI 00JIca.
Honenney. byn reopemanbiy OipiHini 0eiri aiiKeIH . AJl eKiHI O6JITiH AaNeAey YIIiH

T f (x)dx :ZT f (x)dx

TeHAiri MeH (17) uHTerpal )KUHAKTHUIBIK aHBIKTAMACHIH Il laTaHaMBI3.

Erep epekie HyKTe WHTerpanjuay aiiMar bIHBIH 1IIKI HyKTeci Oosca, onna Komm OoiibiHIa
MHTETpaIIaHy YFBIMBIH €KiHII TEKTI MEHIIIKCi3 MHTErpall YIIiH JIe eHri3yre 0oaibl.

Aiiraneik, f(X) pynkuumscel [a,b] cermentinig Tek imki C (@ <c<b) HykTeciHeH Oacka OapIIbIK
HYKTEJIEpAC AaHBIKTAIFaH JKOHE C HYKTECl JKATIalWThIH Ke3-KeIreH CerMeHT OOoMbIHIIA
uHTerpangaHateid GyHkius 6omnceiH. Erep Komm MarpiHackiHga 6ac MOH JIeTl aTallaThiH

lim (Tf (X)dx + T f(x)dx)= V.P.j. f (x)dx

niek Oap Oosica, onna f(X) pynkiusicein Komm GolibIHIIIa HHTETpajaHa ibl Ien aiTaMbl3.
1 o .
Mpeicansl, —— ¢Qynkuuacel [a,b] xkecinmicinme, a<c<b Ooica, MEHIIIKCI3 HHTErpal
X—C
MaFbIHACBIHIA WHTEerpanaanbaiinpl, Oipak on Komru O60iibIHIIIA HHTETpATAaHA bl OPi
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